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วารสารวิจัยราชภัฏเชียงใหมเปนวารสารทางวิชาการท่ีมีวัตถุประสงคเพื่อเผยแพร แลกเปล่ียน
ประสบการณ ความรู งานวิจัย งานวิชาการและงานวิทยานิพนธของคณาจารย บุคลากร นักศึกษาของ

มหาวิทยาลัยราชภัฏเชียงใหมและสถาบันการศึกษาอ่ืนๆ ตลอดจนนักวิจัยทั่วไป มีการพิมพเผยแพรปละ  

2 ฉบับ (ประจำเดือนตุลาคม-เดือนมีนาคม และเดือนเมษายน-เดือนกันยายน) ดำเนินการเผยแพรโดยจัด  

สงใหสถาบันอุดมศึกษาทุกสถาบัน สำนักงานคณะกรรมการวิจัยแหงชาติ สำนักงานการอุดมศึกษา 

และหนวยงานวิจัยตางๆ การตีพิมพตนฉบับท่ีเสนอขอลงตีพิมพจะตองไมเคยลงตีพิมพในวารสารใดๆ  

มากอนหรือไมอยูระหวางเสนอขอลงตีพิมพในวารสารอ่ืน และตองผานการประเมินกล่ันกรองใหความเห็น

และตรวจแกไขโดยผูทรงคุณวุฒิในสาขาท่ีเก่ียวของ เม่ือไดรับการตีพิมพในวารสารน้ีถือเปนสิทธ์ิ 

ของมหาวิทยาลัยราชภัฏเชียงใหม การนำตนฉบับไปตีพิมพใหมตองไดรับอนุญาตจากมหาวิทยาลัยราชภัฏ

เชียงใหมและเจาของตนฉบับกอน ผลการวิจัยและความคิดเห็นท่ีปรากฏในบทความตางๆ เปนความรับผิดชอบ

ของผูเขียนบทความ ทั้งน้ีไมรวมความผิดพลาดอันเกิดจากเทคนิคการพิมพ 

ในฉบับน้ีเปนปที่ 13 ฉบับท่ี 2 เวลาการดำเนินการอยูในชวงเดือนเมษายน-กันยายน 2555  

วารสารฉบับน้ีไดนำเสนอบทความวิจัย 13 เรื่อง มีความเดน 3 ดาน คือ บทความเร่ืองที่ 1-7 มีความเดน 

ดานการพัฒนาการเรียนการสอน บทความเร่ืองที่ 8-10 มีความเดนดานนวัตกรรมการทำสื่อ และบทความ

เรื่องท่ี 11-13 มีความเดนในดานการวิจัยพัฒนาทองถิ่น 

สถาบันวิจัยและพัฒนา มหาวิทยาลัยราชภัฏเชียงใหมขอขอบคุณนักวิจัยทุกทานท่ีสงบทความวิจัย

มาลงในวารสาร และหวังวาบทความดังกลาวจะเปนประโยชนในแวดวงวิชาการท่ีเกี่ยวของตอไป 
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บทคัดยอ 
 

ในการศึกษาเก่ียวกับลำดับของจำนวนตางๆ ปรากฏวาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกัน 
ในลำดับชุดเดียวกันอาจมีคาเทากันหรืออาจแตกตางกัน ลำดับ 1, 3, 5, 7, 9, ... มีผลตางของจำนวนท่ี

อยูถัดกันเปน 2, 2, 2, 2, 2, ... ซ่ึงมีคาเทากันท้ังหมด สำหรับลำดับ 1, 4, 9, 16, 25, ... มีผลตางของ

จำนวนท่ีอยูถดักันเปน 3, 5, 7, 9, 11, ... กรณีทีผ่ลตางดังกลาวมีคาแตกตางกัน เม่ือนำผลตางเหลาน้ัน 

มาจัดเรียงเปนลำดับชุดใหมและหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดใหมนั้นอาจไดผลตาง

ที่เทากันหรืออาจไมเทากัน เปนเชนน้ีเรื่อยไปจนกระท่ังไดผลตางท่ีเทากันท้ังหมดและไมเปนศูนย  

ผลตางท่ีเทากันท่ีไดมาจากลำดับตางชุดกันน้ันบางกรณีมีคาตางกันแตบางกรณีจะมีคาเทากันและ 

ยงัปรากฏอกีวาผลตางท่ีเทากันท่ีไดมาจากลำดับชุดท่ีตางกันน้ันอาจไดมาจากจำนวนคร้ังท่ีแตกตางกัน 

ในการหาผลตางดังกลาวสำหรับลำดับท่ีอยูในรูป  1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวก

ปรากฏวาไดผลตางท่ีเทากันมีความสัมพันธกับคาของ a และผลตางดังกลาวอยูในลำดับชุดใหม 

ที่มีอันดับตางๆ กัน ซ่ึงสัมพันธกับคาของ a อีกดวย 

คำสำคัญ : ลำดับ เลขยกกำลัง ผลตางท่ีเทากัน  

 

 
ABSTRACT 

 

For a given sequence of number a1, a2, a3, ..., the difference between ai and ai+1 may not 
equal for each i=1, 2, 3, ... . For example, a sequence 1, 3, 5, 7, 9, ... We see that the difference 

between ai and the next number is 2, 2, 2, 2, 2, ..., but for a sequence 1, 4, 9, 16, 25, ... we get  
a sequence 3, 5, 7, 9, 11, .... In the latter case that we get a non-constant sequence, we can continue the 

same arguments until we get a non-zero constant sequence c, c, c,... where c 0. 

In this research, we consider a sequence 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, .... where a is a positive integer. 
We describe the relations between a and a sequence of the difference of ai and the next number. 

Keyword : Sequence, Exponential, Equal Difference 
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บทนำ 
 

จำนวนท่ีปรากฏอยูในลำดับตางๆ เม่ือนำมาหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันโดยไมคิด

เครื่องหมายอาจมีคาเทากันหรืออาจแตกตางกัน กรณีที่ผลตางดังกลาวมีคาแตกตางกัน เม่ือนำผลตาง

เหลาน้ันมาจัดเรียงเปนลำดับชดุใหมแลวหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถดักันในลำดับชุดใหมนัน้ อาจไดผล

ตางท่ีเทากันหรือไมเทากันอีกเปนเชนน้ีเรื่อยไปจนกระท่ังไดผลตางเทากันท้ังหมดและไมเปนศูนย 

ดังเชน 12, 22, 32, 42, 52, ... ผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันไดแก  3, 5, 7, 9, ... และเม่ือหาผลตางของ

จำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดท่ีไดใหมดังกลาว จะได 2, 2, 2, ... ซ่ึงเทากันหมด เห็นไดวาผลตาง 

ที่ไดในคร้ังแรกแตกตางกัน สำหรับผลตางท่ีไดในครั้งท่ีสองมีคาเทากันหมดและไมเปนศูนย  

แตลำดับ 13, 23, 33, 43, 53, ... คำนวณหาผลตางคร้ังแรกเปน 7, 19, 37, 61, 91, ... เม่ือนำมาหาผลตาง

ครั้งตอไปจะไดดังน้ี 12, 18 24, 30, ... และจะไดผลตางในคร้ังท่ีสามเปน 6, 6, 6, ... ซ่ึงเทากันหมด 
สำหรับลำดับในชุดอ่ืนๆ ในรูป  1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... อาจไดผลตางท่ีเทากันหมดเปนเทาไรและในคร้ัง 

ที่เทาไรน้ัน ข้ึนอยูกับคาของ a  

 

วัตถุประสงคของการวิจัย 

เพื่อหาความสัมพันธระหวางจำนวนท่ีเปนเลขยกกำลังกับคาของผลตางท่ีเทากันหมด 

ในชุดสุดทายของลำดับท่ีอยูในรูป 1a,2a,3a,4a, 5a, .... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวก 

 

 
วิธีดำเนินการวิจัย 

 

กำหนดลำดับในรูป 1a,2a,3a,4a,5a, ... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวกแลวหาผลตางของจำนวน

ที่อยูถัดกันในแตละชุดจนกระทั่งไดผลตางท่ีเทากันท้ังหมด สังเกตคาของผลตางท่ีเทากันและ 

คาของ a นำมาวิเคราะหหาความสัมพันธกัน ดังน้ี 

 

107

ประจำปที่ 13 ฉบับท่ี 2 เมษายน-กันยายน 2555 



108

วารสารวิจัยราชภัฏเชียงใหม 
Rajabhat Chiangmai Research Journal 



พิจารณาลำดับ   

 

ชุดท่ี 1 ของผลตางเปน   

 

 

ชุดท่ี 2 ของผลตางเปน  

  

 

ชุดท่ี 3 ของผลตางเปน  

  

 
ชุดท่ี 4 ของผลตางเปน  

  

ในกรณีที่ a=1 

ไดชุดท่ี 1 ของผลตางเปน   

 

ในกรณีที่ a=2 

ไดชุดท่ี 2 ของผลตางเปน 

 

ในกรณีที่ a=3 

ไดชุดท่ี 3 ของผลตางเปน   

 
ในกรณีที่ a=4 

ไดชุดท่ี 4 ของผลตางเปน   
 

สังเกตเห็นวา ไดผลตางเทากันในชุดท่ีเทาไรนั้นขึ้นอยูกับคาของ a เชนในกรณีที่ a=3 

ไดผลตางเทากันในชุดท่ี 3 เปนตน สำหรับกรณีที่ a=1 ยอมไดผลตางเทากันในชุดท่ี 1 และจะไดคา

ของผลตางเปน 1 ทั้งน้ีเพราะวาผลตางในชุดท่ี 1 คือ  

 
2a-1a, 3a-2a, 4a-3a, 5a-4a, ... ซ่ึงไดเปน 21-11, 31-21, 41-31, 51-41, ... 

นั่นคือไดผลตางเปน 1, 1, 1, 1, ... ซ่ึงเปนผลตางชุดท่ี 1 

ในกรณีที่ a เปนจำนวนเต็มซ่ึงมากกวา 1 ยอมไดผลตางท่ีเทากันอยูในชุดท่ี 2 หรือ 3  
หรืออื่นๆ 
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ตอไปนี้จะวิเคราะหผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดตางๆ โดยพิจารณาผลตางท่ี

ไดในชุดท่ี 2 ของลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... ดังน้ี 

สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 2 เม่ือ a=2 ดังน้ี  

 

พิจารณา   

 

 

 
เขียนใหอยูในอีกรูปแบบหน่ึงไดเปน 

  

  

 

 

 

สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 3 เม่ือ a=3 ดังน้ี  

  

  

 

 
พิจารณา   
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สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 4 เม่ือ a=4 ดังน้ี  

  

  

พิจารณา  

สำหรับลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... 

กรณี a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน  

  

a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน  

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน  

ผลการวิจัย 

111

ประจำปที่ 13 ฉบับท่ี 2 เมษายน-กันยายน 2555 



สังเกตเห็นวาผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน a! 

สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน  2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน 

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน 

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน   

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 5 มีคาเปน   

 

สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน ka, (2k)a, (3k)a, (4k)a, (5k)a, ... เม่ือ  k  0 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน   

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน   
 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน   

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 5 มีคาเปน   

 

สำหรับลำดับ 1a, 3a, 5a, 7a, 9a, ...ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a เปนอยางเดียวกันกับ 

ลำดับ 2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

 

สรุปผล 
 

ลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... 

ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน a! 
เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 2! = 2 

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 3! = 6 
 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 4! = 24 

 

สำหรับลำดับ  2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   
 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   
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สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน ka, (2k)a, (3k)a, (4k)a, (5k)a, ... เม่ือ  k  0 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน   

และสำหรับลำดับ 1a, 3a, 5a, 7a, 9a, ...ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายเปนอยาง

เดียวกันกับ ลำดับ 2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... คือมีคาเปน   

 

ขอเสนอแนะเพื่อการวิจัยตอไป  
    

ลำดับท่ีมีรูปแบบอ่ืนๆ เชน 1a, 2a, 4a, 7a, 11a, ... จะมีผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันเปน

เทาไรและอยูในชุดท่ีเทาไร 
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บทปริทัศน 

ผลตางท่ีเทากันในชุดของลำดับ 
 

โดย รศ.จักรภพ วงศละคร 
 คณะเทคโนโลยีสารสนเทศและการส่ือสาร มหาวิทยาลัยแมโจ 

 
การศึกษาความสัมพันธของจำนวนและฟงกชัน มีความสำคัญอยางย่ิงท่ีจะทำใหเขาใจถึงพฤติกรรม

และสรางตัวแบบ (Model) ของปญหาท่ีอยูในรูปแบบท่ีซับซอนใหอยูในรูปแบบท่ีงาย ซ่ึงจะตองใช
กระบวนการสังเกต การเปรียบเทียบ การทดลอง ตลอดจนการคาดคะเน เพ่ือใหไดความสัมพันธท่ีเหมาะสมตอ
การนำไปใชแกปญหา 

ดังน้ันการวิจัยเรื่อง ผลตางท่ีเทากันในชุดของลำดับ ของ รศ.ประสิทธ์ิ กิจจนศิริ นับวาเปน
แบบอยางท่ีดี ที่จะชวยสรางกระบวนการเรียนการสอน เพื่อเพิ่มทักษะกระบวนการทางวิทยาศาสตร 
ในการแกปญหาใหแกผูเรียนในระดับการศึกษาต้ังแตข้ันพื้นฐานเพ่ือประกอบการจัดการเรียนการสอน 
ในกลุมสาระการเรียนรู จนถึงการนำไปประยุกตใชกับความสัมพันธของจำนวนและฟงกชันท่ีซับซอน 
ตอไปไดเปนอยางดี 
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