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บทคัดยอ 
 

ในการศึกษาเก่ียวกับลำดับของจำนวนตางๆ ปรากฏวาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกัน 
ในลำดับชุดเดียวกันอาจมีคาเทากันหรืออาจแตกตางกัน ลำดับ 1, 3, 5, 7, 9, ... มีผลตางของจำนวนท่ี

อยูถัดกันเปน 2, 2, 2, 2, 2, ... ซ่ึงมีคาเทากันท้ังหมด สำหรับลำดับ 1, 4, 9, 16, 25, ... มีผลตางของ

จำนวนท่ีอยูถดักันเปน 3, 5, 7, 9, 11, ... กรณีทีผ่ลตางดังกลาวมีคาแตกตางกัน เม่ือนำผลตางเหลาน้ัน 

มาจัดเรียงเปนลำดับชุดใหมและหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดใหมนั้นอาจไดผลตาง

ที่เทากันหรืออาจไมเทากัน เปนเชนน้ีเรื่อยไปจนกระท่ังไดผลตางท่ีเทากันท้ังหมดและไมเปนศูนย  

ผลตางท่ีเทากันท่ีไดมาจากลำดับตางชุดกันน้ันบางกรณีมีคาตางกันแตบางกรณีจะมีคาเทากันและ 

ยงัปรากฏอกีวาผลตางท่ีเทากันท่ีไดมาจากลำดับชุดท่ีตางกันน้ันอาจไดมาจากจำนวนคร้ังท่ีแตกตางกัน 

ในการหาผลตางดังกลาวสำหรับลำดับท่ีอยูในรูป  1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวก

ปรากฏวาไดผลตางท่ีเทากันมีความสัมพันธกับคาของ a และผลตางดังกลาวอยูในลำดับชุดใหม 

ที่มีอันดับตางๆ กัน ซ่ึงสัมพันธกับคาของ a อีกดวย 

คำสำคัญ : ลำดับ เลขยกกำลัง ผลตางท่ีเทากัน  

 

 
ABSTRACT 

 

For a given sequence of number a1, a2, a3, ..., the difference between ai and ai+1 may not 
equal for each i=1, 2, 3, ... . For example, a sequence 1, 3, 5, 7, 9, ... We see that the difference 

between ai and the next number is 2, 2, 2, 2, 2, ..., but for a sequence 1, 4, 9, 16, 25, ... we get  
a sequence 3, 5, 7, 9, 11, .... In the latter case that we get a non-constant sequence, we can continue the 

same arguments until we get a non-zero constant sequence c, c, c,... where c 0. 

In this research, we consider a sequence 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, .... where a is a positive integer. 
We describe the relations between a and a sequence of the difference of ai and the next number. 

Keyword : Sequence, Exponential, Equal Difference 
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บทนำ 
 

จำนวนท่ีปรากฏอยูในลำดับตางๆ เม่ือนำมาหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันโดยไมคิด

เครื่องหมายอาจมีคาเทากันหรืออาจแตกตางกัน กรณีที่ผลตางดังกลาวมีคาแตกตางกัน เม่ือนำผลตาง

เหลาน้ันมาจัดเรียงเปนลำดับชดุใหมแลวหาผลตางของจำนวนท่ีอยูถดักันในลำดับชุดใหมนัน้ อาจไดผล

ตางท่ีเทากันหรือไมเทากันอีกเปนเชนน้ีเรื่อยไปจนกระท่ังไดผลตางเทากันท้ังหมดและไมเปนศูนย 

ดังเชน 12, 22, 32, 42, 52, ... ผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันไดแก  3, 5, 7, 9, ... และเม่ือหาผลตางของ

จำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดท่ีไดใหมดังกลาว จะได 2, 2, 2, ... ซ่ึงเทากันหมด เห็นไดวาผลตาง 

ที่ไดในคร้ังแรกแตกตางกัน สำหรับผลตางท่ีไดในครั้งท่ีสองมีคาเทากันหมดและไมเปนศูนย  

แตลำดับ 13, 23, 33, 43, 53, ... คำนวณหาผลตางคร้ังแรกเปน 7, 19, 37, 61, 91, ... เม่ือนำมาหาผลตาง

ครั้งตอไปจะไดดังน้ี 12, 18 24, 30, ... และจะไดผลตางในคร้ังท่ีสามเปน 6, 6, 6, ... ซ่ึงเทากันหมด 
สำหรับลำดับในชุดอ่ืนๆ ในรูป  1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... อาจไดผลตางท่ีเทากันหมดเปนเทาไรและในคร้ัง 

ที่เทาไรน้ัน ข้ึนอยูกับคาของ a  

 

วัตถุประสงคของการวิจัย 

เพื่อหาความสัมพันธระหวางจำนวนท่ีเปนเลขยกกำลังกับคาของผลตางท่ีเทากันหมด 

ในชุดสุดทายของลำดับท่ีอยูในรูป 1a,2a,3a,4a, 5a, .... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวก 

 

 
วิธีดำเนินการวิจัย 

 

กำหนดลำดับในรูป 1a,2a,3a,4a,5a, ... เม่ือ a เปนจำนวนเต็มบวกแลวหาผลตางของจำนวน

ที่อยูถัดกันในแตละชุดจนกระทั่งไดผลตางท่ีเทากันท้ังหมด สังเกตคาของผลตางท่ีเทากันและ 

คาของ a นำมาวิเคราะหหาความสัมพันธกัน ดังน้ี 
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พิจารณาลำดับ   

 

ชุดท่ี 1 ของผลตางเปน   

 

 

ชุดท่ี 2 ของผลตางเปน  

  

 

ชุดท่ี 3 ของผลตางเปน  

  

 
ชุดท่ี 4 ของผลตางเปน  

  

ในกรณีที่ a=1 

ไดชุดท่ี 1 ของผลตางเปน   

 

ในกรณีที่ a=2 

ไดชุดท่ี 2 ของผลตางเปน 

 

ในกรณีที่ a=3 

ไดชุดท่ี 3 ของผลตางเปน   

 
ในกรณีที่ a=4 

ไดชุดท่ี 4 ของผลตางเปน   
 

สังเกตเห็นวา ไดผลตางเทากันในชุดท่ีเทาไรนั้นขึ้นอยูกับคาของ a เชนในกรณีที่ a=3 

ไดผลตางเทากันในชุดท่ี 3 เปนตน สำหรับกรณีที่ a=1 ยอมไดผลตางเทากันในชุดท่ี 1 และจะไดคา

ของผลตางเปน 1 ทั้งน้ีเพราะวาผลตางในชุดท่ี 1 คือ  

 
2a-1a, 3a-2a, 4a-3a, 5a-4a, ... ซ่ึงไดเปน 21-11, 31-21, 41-31, 51-41, ... 

นั่นคือไดผลตางเปน 1, 1, 1, 1, ... ซ่ึงเปนผลตางชุดท่ี 1 

ในกรณีที่ a เปนจำนวนเต็มซ่ึงมากกวา 1 ยอมไดผลตางท่ีเทากันอยูในชุดท่ี 2 หรือ 3  
หรืออื่นๆ 
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ตอไปนี้จะวิเคราะหผลตางของจำนวนท่ีอยูถัดกันในลำดับชุดตางๆ โดยพิจารณาผลตางท่ี

ไดในชุดท่ี 2 ของลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... ดังน้ี 

สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 2 เม่ือ a=2 ดังน้ี  

 

พิจารณา   

 

 

 
เขียนใหอยูในอีกรูปแบบหน่ึงไดเปน 

  

  

 

 

 

สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 3 เม่ือ a=3 ดังน้ี  

  

  

 

 
พิจารณา   
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สำหรับผลตางท่ีไดในชุดท่ี 4 เม่ือ a=4 ดังน้ี  

  

  

พิจารณา  

สำหรับลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... 

กรณี a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน  

  

a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน  

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน  

ผลการวิจัย 
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สังเกตเห็นวาผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน a! 

สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน  2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน 

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน 

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน   

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 5 มีคาเปน   

 

สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน ka, (2k)a, (3k)a, (4k)a, (5k)a, ... เม่ือ  k  0 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน   

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 2 มีคาเปน   
 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 3 มีคาเปน   

 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 4 มีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี 5 มีคาเปน   

 

สำหรับลำดับ 1a, 3a, 5a, 7a, 9a, ...ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a เปนอยางเดียวกันกับ 

ลำดับ 2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

 

สรุปผล 
 

ลำดับ 1a, 2a, 3a, 4a, 5a, ... 

ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน a! 
เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 2! = 2 

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 3! = 6 
 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน 4! = 24 

 

สำหรับลำดับ  2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... 

ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

เชน a=2 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

 a=3 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   
 a=4 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   

 a=5 ผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายมีคาเปน   
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สำหรับลำดับในรูปแบบอ่ืน เชน ka, (2k)a, (3k)a, (4k)a, (5k)a, ... เม่ือ  k  0 

ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดท่ี a มีคาเปน   

และสำหรับลำดับ 1a, 3a, 5a, 7a, 9a, ...ไดผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันในบรรทัดสุดทายเปนอยาง

เดียวกันกับ ลำดับ 2a, 4a, 6a, 8a, 10a, ... คือมีคาเปน   

 

ขอเสนอแนะเพื่อการวิจัยตอไป  
    

ลำดับท่ีมีรูปแบบอ่ืนๆ เชน 1a, 2a, 4a, 7a, 11a, ... จะมีผลตางซ่ึงไมใชศูนยที่เทากันเปน

เทาไรและอยูในชุดท่ีเทาไร 
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บทปริทัศน 

ผลตางท่ีเทากันในชุดของลำดับ 
 

โดย รศ.จักรภพ วงศละคร 
 คณะเทคโนโลยีสารสนเทศและการส่ือสาร มหาวิทยาลัยแมโจ 

 
การศึกษาความสัมพันธของจำนวนและฟงกชัน มีความสำคัญอยางย่ิงท่ีจะทำใหเขาใจถึงพฤติกรรม

และสรางตัวแบบ (Model) ของปญหาท่ีอยูในรูปแบบท่ีซับซอนใหอยูในรูปแบบท่ีงาย ซ่ึงจะตองใช
กระบวนการสังเกต การเปรียบเทียบ การทดลอง ตลอดจนการคาดคะเน เพ่ือใหไดความสัมพันธท่ีเหมาะสมตอ
การนำไปใชแกปญหา 

ดังน้ันการวิจัยเรื่อง ผลตางท่ีเทากันในชุดของลำดับ ของ รศ.ประสิทธ์ิ กิจจนศิริ นับวาเปน
แบบอยางท่ีดี ที่จะชวยสรางกระบวนการเรียนการสอน เพื่อเพิ่มทักษะกระบวนการทางวิทยาศาสตร 
ในการแกปญหาใหแกผูเรียนในระดับการศึกษาต้ังแตข้ันพื้นฐานเพ่ือประกอบการจัดการเรียนการสอน 
ในกลุมสาระการเรียนรู จนถึงการนำไปประยุกตใชกับความสัมพันธของจำนวนและฟงกชันท่ีซับซอน 
ตอไปไดเปนอยางดี 
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